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หัวข้อเร่ือง 
 1.   มุมและการวดัมุม 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
1. หาระยะทางและความสูงโดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีก าหนด 

2. ค านวณค่าการวดัและแกปั้ญหาโจทย ์ โดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติ 

สาระส าคญั 

 มุมเกิดจากการหมุนส่วนของเส้นตรง  ซ่ึงมี  2  ทิศทาง  คือ  ทิศทางทวนเขม็นาฬิกาและทิศทางตาม 

เขม็นาฬิกา   

 หน่วยท่ีนิยมใชใ้นการวดัมุมมี  2  ระบบ  คือ  หน่วยในระบบองศาและหน่วยในระบบเรเดียน  

ความสัมพนัธ์ของทั้งสองระบบ  คือ  π  เรเดียน  =  180  องศา 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 1.    นกัเรียนมีความรู้เร่ืองมุมและการวดัมุม 

 2.    น าความรู้เร่ืองมุมและการวดัมุมไปประยกุตใ์ชใ้นงานอาชีพได้  

จุดประสงค์น าทาง 

1. หาค่าของมุมในต าแหน่งมาตรฐานได้ 

2. เปล่ียนหน่วยของมุมท่ีก าหนดใหไ้ด้ 

เนือ้หาสาระ 

มุมเกิดจากการหมุนส่วนของเส้นตรง  ซ่ึงมี  2  ทิศทาง  คือ  ทิศทางทวนเขม็นาฬิกา  

 และทิศทางตามเขม็นาฬิกา 

 

 

 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 1 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 1 
      ช่ือเร่ือง มุมและการวดัมุม จ านวน 2 ชัว่โมง 



(1) หมุนทวนเขม็นาฬิกา  (  0)          (2)   หมุนตามเขม็นาฬิกา  (  0) 

 

 

  

  (a)       (b) 

                                                                       ภาพ  1.1 

จากภาพ  1.1   จุด  0  เรียกวา่  จุดยอด  (vertex)  ของมุม 

  ส่วนของเส้นตรง  OA  เรียกวา่  ดา้นเร่ิมตน้  (initial  side)  ของมุม 

  ส่วนของเส้นตรง  OB  เรียกวา่  ดา้นสั้นสุด  (terminal  side)  ของมุม 

มุมในต าแหน่งมาตรฐาน  คือ  มุมท่ีมีจุดยอดอยูท่ี่จุดเร่ิมตน้ (origin)  และส่วนของเส้นตรงอยู่ 

ในแนวแกน x  ดงัภาพ 1.2 

 

 

 

 

 

(a)     มุมมาตรฐานในทิศทางทวนเขม็นาฬิกา              (b)     มุมมาตรฐานในทิศทางตามเขม็นาฬิกา  

                                                                       ภาพ  1.2 

หน่วยในการวดัมุมท่ีนิยมใชมี้  2  ระบบ  คือ  หน่วยในระบบองศาและหน่วยในระบบเรเดียน 

1) หน่วยในระบบองศา 
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                ความยาวของส่วนโคง้ท่ีรองรับมุม   

                     ความยาวของรัศมีของวงกลม 

 

1 องศา     เท่ากบั  60  ลิปดา      (1=  60 ) 

1     ลิปดา    เท่ากบั 60ฟิลิปดา   (1= 60 ) 

2)   หน่วยในระบบเรเดียน 

 

 จะได ้                =                                                                     เรเดียน 

 

 

 หรือ       =     𝑎
𝑟
      เรเดียน 

 

ความสัมพนัธ์ระหวา่งมุมท่ีมีหน่วยเป็นองศาและหน่วยเป็นเรเดียน  

 

                                  เรเดียน    = 180    องศา  

 

   1    เรเดียน = 180

𝜋
 องศา 

 

 หรือ       1  องศา   =    𝜋

180
      เรเดียน 

   

                                               (   =    22

7
      3.14285 ) 

 



กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 

 1.   ครูแจง้จุดประสงคใ์นการเรียนรายวชิา วธีิการวดัผล เกณฑก์ารประเมิน ใหผู้เ้รียนรับทราบ  

 2.   ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน  แลว้แบ่งกลุ่มนกัเรียนออกเป็น  3  กลุ่ม  คือ  กลุ่มท่ีได้

คะแนนสูง   

                    ปานกลาง และต ่า  หลงัจากนั้นใหน้กัเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ  5- 6  คน  โดยแต่ละกลุ่มมีนกัเรียน

ท่ีมี 

                    ความสามารถครบทั้ง  3  กลุ่ม 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้ประกอบแผน่ใส   Power  point  เร่ือง  มุมและการวดัมุม                                                

              2.   ใหน้กัเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกนัปฏิบติัตามใบงาน  1.1.1  และ  1.1.2   

              3.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มส่งตวัแทน  น าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 

              4.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มแลกเปล่ียนความคิดเห็น  โดยการอภิปรายซกัถาม 

ขั้นสรุป 

1.    ครูสรุปผลงานของนกัเรียนแต่ละกลุ่ม  พร้อมอธิบายและช้ีแนะเพิ่มเติม 

2.    ครูสอดแทรกเร่ือง  การตรงต่อเวลา  ความรับผดิชอบ  และการแต่งกาย  

3.    ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียน  โดยศึกษาจากหนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม  1   

       และท าแบบฝึกหดัส่งในเวลาท่ีก าหนด 
 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  

2.   แผน่ใส 

3.   Power  Point 

4.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

 



การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 

1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 

1.2   สังเกตจากการ ถาม- ตอบ 

1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 

1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 

                           2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 

3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 

3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60% ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง 60% ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 
 

 
 



บันทกึผลหลงัการสอน 

ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ......................................................

..................................... ............................................................................................................................. .................................

.................................................................................................. .................................................................................................  

....................................................................................................................................................... ............................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................................................................................................ .......................................................

............................................................................ .......................................................................................................................

............................................................................................................................. ......................................................................  

....................................................................................................................................................... ............................................  

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................. ............................................................................................................................. .........

.......................................................................................................................... .........................................................................

............................................................................................................................. .......................................................... ............ 

....................................................................................................................................................... ............................................  

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 2 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 2 
      ช่ือเร่ือง อตัราส่วนตรีโกณมิติ จ านวน 2 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   อตัราส่วนตรีโกณมิติ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
1. หาระยะทางและความสูงโดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีก าหนด 

2. ค านวณค่าการวดัและแกปั้ญหาโจทย ์ โดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติ 

สาระส าคญั 

อตัราส่วนตรีโกณมิติ   คือ   อตัราส่วนระหวา่งความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ซ่ึงมี

ทั้งหมด   

6  อตัรา  ไดแ้ก่ 

 1)  ไซน์  (sine)    

 2)  โคไซน์  (cosine)     

 3)   แทนเจนต ์ (tangent)       

 4)  โคแทนเจนต ์ (cotangent)    

 5)   เซแคนต์  (secant)           

 6)  โคเซแคนต ์ (cosecant)         

                    และค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีส าคญั  คือ  มุม  30 , 45  และ  60 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 1.    นกัเรียนมีความรู้เร่ืองอตัราส่วนตรีโกณมิติ 

 2.    หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุมต่าง ๆ ได้ 

จุดประสงค์น าทาง 

1. หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของขอ้มูลท่ีก าหนดใหไ้ด้ 

2. หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีก าหนดให ้ โดยใชต้ารางค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติได้ 

3. หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุม 30 , 45  และ  60 ได ้



เนือ้หาสาระ 

      อตัราส่วนตรีโกณมิติ  คือ  อตัราส่วนระหวา่งความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก   ซ่ึงมี  

ทั้งหมด  

6  อตัรา  ไดแ้ก่ 

 1)  ไซน์  (sine)   เขียนยอ่เป็น  sin 

 2)  โคไซน์  (cosine)    เขียนยอ่เป็น  cos 

 3)   แทนเจนต ์ (tangent)      เขียนยอ่เป็น  tan 

 4)  โคแทนเจนต ์ (cotangent)   เขียนยอ่เป็น  cot 

 5)   เซแคนต์  (secant)          เขียนยอ่เป็น  sec 

 6)  โคเซแคนต ์ (cosecant)        เขียนยอ่เป็น cosec หรือ csc 

 ในท่ีน้ีใช ้ตวัยอ่ของความยาวดา้นหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ  ดงัน้ี  

                          ใน         ABC    จะได ้

      1)  sin       =    
𝑎

𝑏
     =    

ขา้ม

ฉาก
 

      2)  cos      =    
𝑐

𝑏
     =    

ชิด

ฉาก
 

      3)  tan       =    
𝑎

𝑐
     =    

ขา้ม

ชิด
 

      4)  cot       =    
𝑐

𝑎
     =    

ชิด

ขา้ม
  

      5)  sec       =    
𝑏

𝑐
     =    

ฉาก

ชิด
  

                    6)  cosee     =    
𝑏

𝑎
      =    

ฉาก

ขา้ม
 

การหาค่าของฟังกช์นัตรีโกณมิติ ของมุม 30 , 45 และ  60 องศา 
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กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 

 1.   ครูทบทวนความรู้เก่ียวกบัมุมและการวดัมุม  โดยการตั้งค  าถามใหต้อบเป็นรายบุคคล 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้ประกอบ   Power  point  เร่ือง  อตัราส่วนตรีโกณมิติ                                                

              2.   ใหน้กัเรียนปฏิบติัตามใบงาน  1.2.1 ,  1.2.2  ,  1.2.3  และ 1.2.4  ในเวลาท่ีก าหนด 

              3.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มแลกเปล่ียนความคิดเห็น  โดยการอภิปรายซกัถาม 

              4.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มส่งตวัแทน  น าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียนในเวลาท่ีก าหนด 
 

ขั้นสรุป 

1.    ครูและนกัเรียนร่วมกนัอภิปรายและน าเสนอวธีิการแกปั้ญหา 

2.    ครูสรุปผลงานของนกัเรียนแต่ละกลุ่ม  พร้อมอธิบายและช้ีแนะเพิ่มเติม 

3.    ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียน  และแกไ้ขขอ้บกพร่อง  แลว้ส่งใบงานในเวลาท่ีก าหนด 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  

2.   Power Point 



3.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 

1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 

1.2   สังเกตจากการ ถาม- ตอบ 

1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 

1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 

                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 

3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 

3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60% ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง 60% ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ........................................................................ ...........................................................................................................

............................................................................................................................. ........................ ..............................................

....................................................................................................................................................... ............................................

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................

..................................................... ............................................................................................................................. .................

.................................................................................................................. .................................................................................   

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................ ............................................................................................................................. .......... 

 



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 3 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 3 
      ช่ือเร่ือง ฟังกช์นัตรีโกณมิติของวงกลมหน่ึงหน่วย จ านวน 2 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   วงกลมหน่ึงหน่วย 

2.    ฟังกช์นัตรีโกณมิติของวงกลมหน่ึงหน่วย 
3.    ค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุม  0 , 90 , 180 , 270  และ  360  องศา 

 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
1. หาระยะทางและความสูงโดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีก าหนด 
2. ค านวณค่าการวดัและแกปั้ญหาโจทย ์ โดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติ 

 

สาระส าคญั 

 การหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติ  โดยใชว้งกลมหน่ึงหน่วยสามารถหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุม  
โดยไม่จ  ากดั 

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เร่ืองการหาค่าของฟังกช์นัตรีโกณมิติโดยใชว้งกลมหน่ึงหน่วย  

 

จุดประสงค์น าทาง 
 1.   อธิบายความหมายของวงกลมหน่ึงหน่วยได ้

2.    หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุมต่าง ๆ  โดยใชว้งกลมหน่ึงหน่วยได้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



เนือ้หาสาระ 

1.วงกลมหน่ึงหน่วย  
วงกลมหน่ึงหน่วย (unit circle)  คือ วงกลมท่ีมีรัศมียาว 1 หน่วย และมีจุดศูนยก์ลางอยูท่ี่จุด

ก าเนิดหรือจุด (0,0)   
 
 
 
 
 
 
 
 

2.ฟังก์ชันตรีโกณมิติของวงกลมหน่ึงหน่วย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติ ไดด้งัน้ี 
  sin  =  y

1
  = y 

  cos  =  x
1

  =   x 
                               ดงันั้น P(x,y)    =   P(cos,sin) 
                               นัน่คือ sin  =   y 
                                และ cos   =   x 
 
จากความสัมพนัธ์ของค่าฟังกช์นัไซน์ และโคไซน์ หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติท่ีเหลือ ไดด้งัน้ี 
  tan =    sin 

cos 
 =   y

x
 เม่ือ   x    0 

y 

(0,1) 

(1,0) (-1,0) (0,0) x 

 

(0,-1) 

x 

 

y 

(b) 

x 

1 

 

y 

(1,0) 

P(x,y) 



 0 
(1, 0) 

(1, 0) (1, 0) 

  cot =    cos 

sin 
 =   x

y
 เม่ือ   y    0 

  sec =    1

cos 
 =   1

x
 เม่ือ   x    0 

  cosec =    1

sin 
 =   1

y
 เม่ือ   y    0 

 
3.ค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติของมุม  0 , 90 , 180 , 270  และ  360  องศา 

 
 
 
 
 
  
                   (a)             (b)                           (c) 
 
 
 
 
 
 
                   (d)            (e)                            (f)   

ภาพ  1.21 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

y 

x 

(0,-1) 

0) 
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y 

x 

y 
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(0,1) 

(1, 0) 

y 
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(0,-1) 
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(-1,0) (1, 0) 
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(0 , 1) 

y 
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จากภาพ  1.21  สรุปไดด้งัน้ี 
 

ฟังกช์นั 0 = 1  เรเดียน 90 =   𝜋
2
รเดียน 𝜋180 = เรเดียน 270 =    3𝜋

2
เรเดียน 360 =  2 𝜋เรเดียน 

sin   0 1 0 -1 0 

cos   1 0 -1 0 1 

tan   0 หาค่าไม่ได ้ 0 หาค่าไม่ได ้ 0 

cot   หาค่าไม่ได ้ 0 หาค่าไม่ได ้ 0 หาค่าไม่ได ้

sec  1 หาค่าไม่ได ้ -1 หาค่าไม่ได ้ 1 

cosec  หาค่าไม่ได ้ 1 หาค่าไม่ได ้ -1 หาค่าไม่ได ้

 
4.  ฟังก์ชันตรีโกณมิติของมุมในจตุภาคต่างๆ 

ตารางแสดงค่าของฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุมในจตุภาคต่าง ๆ  

ฟังก์ชัน 
จตุภาค 

1 2 3 4 

sin  + + - - 

cos + - - + 

tan + - + - 

cot  + - + - 

sec  + - - + 

cosec  + + - - 

 
 
 
 
 
 
 



กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 
 ครูทบทวนการหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติ  โดยใชส้ามเหล่ียมมุมฉากและใหน้กัเรียนตอบค าถามเป็น
รายบุคคล 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้เร่ือง  ฟังกช์นัตรีโกณมิติของวงกลมหน่ึงหน่วยโดยใชแ้ผนภาพ  แผน่ใส   
      Power  Point  ประกอบการสอน 
2.   ครูใหน้กัเรียนร่วมกนัอภิปราย  ซกัถาม  และท าใบงาน  1.3  ในเวลาท่ีก าหนด 
3.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มเลือกผูแ้ทนน าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 
4.   ครูใหน้กัเรียนทุกคนร่วมแสดงความคิดเห็นในชั้นเรียน 

 

ขั้นสรุป 

1.    ใหน้กัเรียนร่วมกนัสรุปผลงานของแต่ละกลุ่ม   
2.    ครูอธิบายและช้ีแนะเพิ่มเติม 
3.    ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียน  โดยศึกษาจากหนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม  1  
หรือทาง 
       อินเตอร์เน็ต  และแกไ้ขขอ้บกพร่องของใบงานใหถู้กตอ้งแลว้ส่งในเวลาท่ีก าหนด  

 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

 

 



2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ ์

 

บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ......................................................

......................................................................................................................................................... ..........................................

......................................................................................... ........................................................................... ...............................

............................................................................................................................. ......................... .............................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................

.................................................................................................................................... ...............................................................

.................................................................... ............................................................................................................................. ..

............................................................................................................................. ......................................................................

............................................................................................................................. ................................................................. ..... 

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................ ............................................................................................................................. ..........

......................................................................................................................... ..........................................................................

............................................................................................................................. ....................................... ...............................

............................................................................................................................. ......................................................................  

 

 



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 4 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 4 

  ช่ือเร่ือง การเขียนกราฟของฟังกช์นัไชน์และโคไซน์ จ านวน 2 ชัว่โมง 
 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   การเขียนกราฟของฟังกช์นัไซน์ 
 2.   การเขียนกราฟของฟังก์ชนัโคไซน์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
1. หาระยะทางและความสูงโดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีก าหนด 
2.    ค านวณค่าการวดัและแกปั้ญหาโจทย ์ โดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติ 

สาระส าคญั 

 กราฟของฟังกช์นัไซน์และโคไซน์เป็นรูปโคง้คลา้ยคล่ืน  และมีความยาวไม่จ  ากดั  กราฟของ
ฟังกช์นัโคไซน์ล ้าหนา้กราฟของฟังกช์นัไซน์  90 

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 ใหผู้เ้รียนมีความรู้  เร่ืองการเขียนกราฟของฟังกช์นัไซน์และโคไซน์ 
 

จุดประสงค์น าทาง 

1. เขียนกราฟของฟังกช์นัไซน์ได ้
2. เขียนกราฟของฟังกโ์คไซน์ได ้

เนือ้หาสาระ 

 1.   การเขียนกราฟของฟังกช์นัไซน์ 

 การเขียนกราฟของฟังกช์นั  y  =  sin ท าไดโ้ดยหาค่าฟังกช์นัไซน์ของมุม   ขนาดต่าง ๆ  แลว้น าคู่
อนัดบัไปเขียนกราฟ  โดยใชแ้กนนอนแทนขนาดของมุมมีหน่วยเป็นองศาหรือเรเดียน  และใชแ้กนตั้งแทน
ค่าของ 
ฟังกช์นัไซน์  ดงัต่อไปน้ี 
 
 
 
ตัวอย่าง     จงเขียนกราฟของ y  =  sin เม่ือ  0360 
วธีิท า 



 0° 30° 45° 60° 90° 150° 180° 210° 270° 300° 330° 360° 

y 0 0.5 0.71 0.87 1 -0.5 0 -0.5 -1 -0.9 -0.5 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
            
 
 
 

การเขียนกราฟของฟังก์ชันโคไซน์ 
 ในการเขียนกราฟของฟังกช์นัโคไซน์ท าได ้ เช่นเดียวกบัการเขียนกราฟของฟังกช์นัไซน์  โดย
ก าหนดใหแ้กน x  แทนค่าของมุม  ซ่ึงมีหน่วยเป็นองศาหรือเรเดียน  และก าหนดใหแ้กน y  แทนค่าของ
ฟังกช์นัโคไซน์   
ดงัตวัอยา่งต่อไปน้ี 
ตัวอย่าง  จงเขียนกราฟ  y=  cosเม่ือ  0360 
วธีิท า  จากค่า y  =  cosเม่ือ  0360สร้างตารางดงัน้ี 
 
 (องศา) 0 30 60 90 120 150 180 210 240 270 300 360 

y  =  cos 1 0.87 0.5 0 -0.5 -0.87 -1 -0.87 0.5 0 0.5 1 
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กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 
 ครูทบทวนพื้นความรู้เร่ืองค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมุม  30 ,  45 ,  60 โดยใหน้กัเรียนช่วยกนั 
ตอบค าถาม 
 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้เร่ืองการเขียนกราฟของฟังกช์นัไซน์ และฟังกช์นัโคไซน์โดยใชแ้ผน่ใส  
แผนภาพ   

และ   Power  Point  ประกอบค าบรรยาย 
2.   ใหน้กัเรียนปฏิบติัตามใบงาน  1.4  ในเวลาท่ีก าหนด 
3.   ใหแ้ต่ละกลุ่มส่งตวัแทนน าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 
 

ขั้นสรุป 

1.   ครูและนกัเรียนช่วยกนัอภิปรายและเสนอแนะขอ้คิดเห็น 
2.   ครูสรุปและช้ีแนะเพิ่มเติม และครูสอดแทรกเร่ืองการสนใจใฝ่รู้ 
3.   ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียนและท าแบบฝึกหดัเพิ่มเติม 
 
 
 



 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ ์

 

 

 

 

 

 

 

 



บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ................................................................................................................................. ..................................................

................................................................................. ..................................................................................................................

.............................................................................................................................................. .....................................................  

....................................................................................................................................................... ............................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................

........................................................... ............................................................................................................................. ...........

........................................................................................................................ ...........................................................................

............................................................................................................................. ........................................................ .............. 

....................................................................................................................................................... ............................................  

 ผลการสอนของครู 

 ............................ ............................................................................................................................. ..........................

......................................................................................................... ..........................................................................................

............................................................................................................................. ......................................... .............................

............................................................................................................................. ......................................................................  

............................................................................................................................................................ .......................................  

 

 

 

 

 

 

 



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 5 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 5 - 6 
      ช่ือเร่ือง กฎของไชน์และกฎโคไซน์ จ านวน 4 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   กฎของไซน์ 

2.   กฎของโคไซน์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
1. หาระยะทางและความสูงโดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีก าหนด 
2. ค านวณค่าการวดัและแกปั้ญหาโจทย ์ โดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติ 

 

สาระส าคญั 

 ใน          ABCใด ๆ 

  กฎของไซน์      คือ         a

sin A
   =    b

sin B
   =   

c

sin C
 

 

กฎของโคไซน์      คือ a 2   =    b2  +  c2  -  2 bc  cos A 
                  b2   =    c2  +  a2 - 2 ca  cos B 

                           c2   =    a2  +   b2 -  2 ab  cos C 

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เร่ืองกฎของไซน์และกฎของโคไซน์ 
 
จุดประสงค์น าทาง 

1. แกปั้ญหาโจทยท่ี์ก าหนดให ้ โดยใชก้ฎของไซน์ได ้
2. แกปั้ญหาโจทยท่ี์ก าหนดให ้ โดยใชก้ฎของโคไซน์ได้ 

 
 
 
 
 
 



 

เนือ้หาสาระ 

1.  กฎของไซน์ 
     เม่ือก าหนด ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมใด ๆ  
 
 
 
 
 
  

 
กฎของไซน์คือ 

 
 
 
ข้อสังเกต         การใชก้ฎของไซน์หาความยาวดา้นหรือมุมของรูปสามเหล่ียม 
เราตอ้งทราบ   1)   อตัราส่วน 1 ค่า (เช่น ทราบ a, กบั sin A หรือ ทราบb , กบั sin B เป็นตน้) 
           2)   ทราบมุมหรือดา้นอีก 1 ค่า 
จึงสามารถใชก้ฎของไซน์ในการหาความยาวหรือมุมของรูปสามเหล่ียม 

2.  กฎของโคไซน์ 
   
 
 
 
 
 

 

กฎของโคไซนคื์อ 

 
 
 
 
 
 

a

sin A
   =   

b

sin B
   =   

c

sin C
 

a 

A 

C 

b 

B c 

a2   =   b2 + c2-  2bc  cos A 

b2 + c2 + a2

2 bc
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2 bc
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ข้อสังเกตการใชก้ฎของโคไซน์ 
1) เม่ือตอ้งการหามุมของรูปสามเหล่ียมเราตอ้งทราบความยาวดา้นทั้งสามของรูปสามเหล่ียม 

แลว้ใชก้ฎโคไซน์ คือ  
1.1) cosA  =b2+c2-a2 

1.2) cosB  =c2+a2-b2 

1.3) cosC  =a2+b2-c2 

2) เม่ือตอ้งการหาความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียม 
ก. ตอ้งทราบความยาวของดา้นสองดา้นท่ีเหลือ 
ข. ตอ้งทราบมุมตรงขา้มดา้นท่ีตอ้งการหา (เช่น หาดา้น a  ตอ้งทราบความยาวดา้น 

b , c และขนาดของมุม A)แลว้ใชก้ฎของโคไซน์ คือ 
a2   = b2  +  c2  –  2bc COS A 
b2  = c2  +  a2  –  2ca COS B 
c2 = a2  +  b2  –   2ab COS C 
 
 
 
 

          cos B     =      c
2+ a2− b2

2 ac
 

 

b2  =    c2 + a2- 2 ca  cos B 

หรือ 

c2=    a2+  b2-  2ab  cos C 

         cos  C     =      a
2+ b2− c2

2 ab
 

 

หรือ 

2bc 

2ca 

2bc 



 

กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 
 ครูยกตวัอยา่งเก่ียวกบัการกระท าใด ๆ  ท่ีมีแรงมากระท าตั้งแต่  2  แรงข้ึนไป  ใหน้กัเรียนร่วมกนั
อภิปรายผลของแรงเหล่านั้น 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้เร่ืองกฎของไซน์ และกฎของโคไซน์  โดยใชแ้ผน่ใส  แผนภาพ  และ   Power  
Point     

      ประกอบค าบรรยาย 
2.   ใหน้กัเรียนร่วมกนัอภิปรายสรุปผลการกระท าท่ีมีแรงมากระท าตั้งแต่  2  แรงข้ึนไป  โดยใชก้ฎ

ของ 
      ไซน์และโคไซน์ 
3.   ใหน้กัเรียนปฏิบติัตามใบงาน  1.5  ขอ้  1  และในงาน  1.6  ขอ้  1  ในเวลาท่ีก าหนด 
4.   ใหน้กัเรียนน าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 

 

ขั้นสรุป 

1.   ครูสรุปผลงานของนกัเรียนท่ีน าเสนอหนา้ชั้นเรียนและอธิบายเพิ่มเติม  โดยใชส่ื้อ  Power  Point    
     ซ่ึงมีการสอดแทรกใหน้กัเรียนมีความรับผดิชอบและตรงเวลา  
2.   ใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียนและปฏิบติัตามใบงาน  1.5 , 1.6  ใหค้รบสมบูรณ์และส่งในเวลาท่ี
ก าหนด 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 



บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ......................................................

................................ ............................................................................................................................. ......................................

............................................................................................. ......................................................................................................  

....................................................................................................................................................... ............................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................

....................................................................................................................................... ............................................................

....................................................................... ............................................................................................................................

............................................................................................................................. ......................................................................  

....................................................................................................................................................... ......................................... ... 

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................ ............................................................................................................................. ..........

......................................................................................................................... ..........................................................................

............................................................................................................................. ......................................................... ............. 

....................................................................................................................................................... ............................................  

 

1.4   ตรวจแบบทดสอบ 
2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 

                           2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 
2.2   แบบทดสอบ 

3.   เกณฑก์ารประเมินผล 
3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
 



 

 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 6 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 7 
      ช่ือเร่ือง การประยกุตใ์ชต้รีโกณมิติแกปั้ญหาโจทย์ จ านวน 2 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
1.   การประยกุตใ์ชต้รีโกณมิติแกปั้ญหาโจทย์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
1. หาระยะทางและความสูงโดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติของมุมท่ีก าหนด 
2. ค านวณค่าการวดัและแกปั้ญหาโจทย ์ โดยใชฟั้งกช์นัตรีโกณมิติ 

 

สาระส าคญั 

 ในปัญหาโจทยบ์างประเภท  เช่น  ตอ้งการทราบระยะทาง  มุมของชั้นงาน  เราสามารถน าความรู้
เร่ืองตรีโกณมิติไปแกปั้ญหา  จะท าใหก้ารแกปั้ญหาเหล่านั้นง่าย  สะดวก  และรวดเร็วข้ึน  
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนน าความรู้เร่ือง  ตรีโกณมิติไปใชแ้กปั้ญหาโจทยใ์นวชิาชีพได้  

จุดประสงค์น าทาง 

1. ประยกุตใ์ชก้ฎของไซน์แกปั้ญหาโจทยท่ี์เก่ียวขอ้งในงานวชิาชีพได้ 
2. ประยกุตใ์ชก้ฎของโคไซน์แกปั้ญหาโจทยท่ี์เก่ียวขอ้งในงานวชิาชีพได้ 

เนือ้หาสาระ 

การประยุกต์ใช้ตรีโกณมิติแก้ปัญหาโจทย์ 

 ในการหาความสูงหรือระยะทางบางคร้ังเราไม่สามารถวดั  โดยตรงแต่สามารถน าความรู้
เก่ียวกบัตรีโกณมิติมาช่วยในการแกปั้ญหาไดด้งัตวัอยา่งต่อไปน้ี 
ตัวอย่างที ่ 1     จงหาความยาว AD, AE, BC จากรูปท่ีก าหนดให้ 
 
 
 
 
 

C 
D 

600
 

450
 

2.8 cm 

B 
450

 

E 
300

 A 



 
 
วธีิท า จากรูปสามเหล่ียม ADE มีมุม AED เป็นมุมฉาก 

 sin A    = DE

AD
 

 sin 30  =          2.8

AD
  cm  

1

2
           =          2.8

AD
  cm 

AD       =          2 × 2.8  cm  
  =         5.6              cm 

                          ดงันั้น AD  ยาวเท่ากบั   5.6   เซนติเมตร       ตอบ 

  cos A      =          AE

AD
 

  cos 30   =          AE

5.6
  cm 

   3

2
          =          AE

5.6
  cm 

  AE          =         5.6 × 3

2
 

                 =        2.8 × 1.732        cm 
                 =        4.8496  cm   
                         ดงันั้น AE  ยาวเท่ากบั   4.8     เซนติเมตร     
ตัวอย่างที ่ 2   ท่ีดินรูปสามเหล่ียมแปลงหน่ึงมีดา้นยาว  315  และ  220  เมตร  วดัมุมระหวา่งดา้นทั้งสองได ้  
55.4  องศา  ดา้นท่ีสามของท่ีดินแปลงน้ียาวเท่าไร 
 
วธีิท า 
 
 
 
 
 
 
 กฎของโคไซน์  จะได ้
  BC2  = AB2 + AC2 -2AB × AC cos A 
    = (315)2 + (220)2 – (2 × 315 × 220 cos 55.4) 

    = 99,225 + 48,400 – 78,702.624   
    = 68,922.376   

A 

C 

B 
 

315m 

220 m 

55.4o 



 BC  =  68,922.376  m 
  = 262.53   m 
                            ดงันั้นดา้นท่ีสามของท่ีดินแปลงน้ียาว  262.53   เมตร      

กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 
 ครูทบทวนบทเรียนเร่ืองตรีโกณมิติ  โดยการถาม – ตอบ  และใหน้กัเรียนตอบค าถามเป็นรายบุคคล 

 

ขั้นสอน 

 1.   ครูยกตวัอยา่งปัญหา  และวธีิการแกปั้ญหาโดยใชค้วามรู้เร่ือง  ตรีโกณมิติ  ซ่ึงมีแผน่ใส  
แผนภาพ  และ    
                    Power  Point  ประกอบการอธิบาย 
 2.   ครูใหน้กัเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกนัปฏิบติัตามใบงาน  1.7  กลุ่มละ  1  ขอ้  ในเวลาท่ีก าหนด 
 3.   ใหแ้ต่ละกลุ่มน าเสนอผลรวมหนา้ชั้นเรียน 

ขั้นสรุป 

 1.   ครูและนกัเรียนร่วมกนัอภิปราย  ตรวจสอบความถูกตอ้งและปรบมือใหก้ าลงัใจผูน้ าเสนอ
ผลงาน 
 2.   ผูเ้รียนท าแบบทดสอบหลงัเรียน 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผนภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

 
 



2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

 

บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 .......................................................................................................... .........................................................................

............................................................................................................................. .......................................................... ............

....................................................................................................................................................... ............................................  

................................................ ............................................................................................................................. ......................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 .................................................................................... ...............................................................................................

............................................................................................................................. .................................... ..................................

............................................................................................................................. ......................................................................

........................................................................................................................................................ ...........................................  

....................................................................................... ............................................................................................................  

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................ ............................................................................................................................. ..........

......................................................................................................................... ..........................................................................

............................................................................................................................. ......................................................... ............. 

....................................................................................................................................................... ............................................  

 



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 7 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 8 
      ช่ือเร่ือง ความหมายและชนิดของเมทริกซ์ จ านวน 2 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   ความหมายของเมทริกซ์ 
 2.   ชนิดของเมทริกซ์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
ค านวณค่าเมทริกซ์โดยวธีิของการด าเนินการของเมทริกซ์ 

สาระส าคญั 

เมทริกซ์   เป็นกลุ่มของจ านวนใด ๆ ท่ีน ามาเรียงเป็นแถว  และหลกัอยา่งเป็นระเบียบ 
ในรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก  ซ่ึงในแต่ละแถว (หรือ หลกั) ประกอบดว้ยจ านวนเท่าๆ กนั ภายใตเ้คร่ืองหมาย 
วงเล็บเล็ก ( ) หรือเคร่ืองหมาย วงเล็บใหญ่ [ ] 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เร่ืองเมทริกซ์  

จุดประสงค์น าทาง 

1. บอกความหมายของเมทริกซ์ได ้
2. อธิบายลกัษณะของเมทริกซ์ได ้

เนือ้หาสาระ 

เมทริกซ์   หมายถึง  กลุ่มของจ านวนใด ๆ ท่ีน ามาเรียงเป็นแถว  และหลกัอยา่งเป็นระเบียบ 
ในรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก  ซ่ึงในแต่ละแถว (หรือ หลกั) ประกอบดว้ยจ านวนเท่าๆ กนั ภายใตเ้คร่ืองหมาย 
วงเล็บเล็ก ( ) หรือเคร่ืองหมาย วงเล็บใหญ่ [ ] 

ชนิดของเมทริกซ์ 
1. เมทริกซ์ แถว ( row matrix )  คือ เมทริกซ์ท่ีมีสมาชิกเพียงแถวเดียวเท่านั้น หรือ เป็นเมทริกซ์ 

ท่ีมีขนาด  1 × n  
2. เมทริกซ์หลกั ( column matrix )คือ เมทริกซ์ท่ีมีสมาชิกเพียงหลกัเดียวเท่านั้น หรือ  

เป็นเมทริกซ์ท่ีมีขนาด   m   1  
3. เมทริกซ์ศูนย ์ ( zero matrix ) คือ เมทริกซ์ท่ีมีสมาชิกทุกตวัมีค่าเป็น ศูนย ์ทั้งหมด จะมีขนาด 

เท่าใดก็ได ้ และเขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์  0 
4. เมทริกซ์จตุัรัส  ( sguare  matrix ) คือ เมทริกซ์ท่ีมีจ  านวน แถว เท่ากบั จ  านวนหลกั หรือ  



เป็นเมทริกซ์ท่ีมีขนาด n x n หรือ เมทริกซ์ขนาด   n  
5. เมทริกซ์ทแยงมุม (diagonal matrix ) คือ เมทริกซ์จตุัรัสท่ีมีสมาชิกท่ีอยูเ่หนือ และใต ้

เส้นทแยงมุมหลกั มีค่าเป็น 0 ทั้งหมด  
6. เมทริกซ์เชิงสเกลาร์  ( scalar  matrix )   คือ   เมทริกซ์ทแยงมุมท่ีมีสมาชิกในต าแหน่งเส้น     

ทแยงมุมหลกัมีค่าเท่ากนัทุกตวั   
7. เมทริกซ์ เอกลกัษณ์( identity  matrix )  คือ  เมทริกซ์เชิงสเกลาร์ ท่ีมีสมาชิกในต าแหน่ง 

เส้นทแยงมุมหลกัเป็น  1  ทุกตวั  
8. เมทริกซ์สามเหล่ียมบน ( upper triangular matrix ) คือ เมทริกซ์จตุัรัส ท่ีมีสมาชิกในต าแหน่ง 

ใตเ้ส้นทแยงมุมหลกัมีค่าเป็น 0 ทั้งหมด   
9. เมทริกซ์สามเหล่ียมล่าง ( lower triangular matrix ) คือ เมทริกซ์จตุัรัส ท่ีมีสมาชิกในต าแหน่ง 

เหนือเส้นทแยงมุมหลกัมีค่าเป็น 0 ทั้งหมด  

กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 
1.   ครูแจง้จุดประสงค์หน่วยท่ี  7  เร่ืองเมทริกซ์  ใหผู้เ้รียนรับทราบ 

 2.   ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน  แลว้แบ่งกลุ่มนกัเรียนออกเป็น  3  กลุ่ม  คือ  กลุ่มท่ีได้
คะแนนสูง 
                    ปานกลาง และต ่า  หลงัจากนั้นใหน้กัเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ  5- 6  คน  โดยแต่ละกลุ่มมีนกัเรียน
ท่ีมา ความสามารถครบทั้ง  3  กลุ่ม 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้ประกอบแผน่ใส   Power  point  เร่ือง  เมทริกซ์ 
2.   ใหน้กัเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกนัปฏิบติัตามใบงาน  2.1  และ  2.2   
3.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มส่งตวัแทน  น าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 
4.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มแลกเปล่ียนความคิดเห็น  โดยการอภิปรายซกัถาม 

ขั้นสรุป 

1.    ครูสรุปผลงานของนกัเรียนแต่ละกลุ่ม  พร้อมอธิบายและช้ีแนะเพิ่มเติม 
2.    ครูสอดแทรกเร่ือง  ความสามคัคีและมีจิตอาสา 
3.    ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียน  โดยศึกษาจากหนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม  1   
       และท าแบบฝึกหดัส่งในเวลาท่ีก าหนด 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 



3.   Power  Point 
4.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ ์

บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................................................................................. ......................................................................

........................................................................................................................................................ ...........................................

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................

..................................................... ............................................................................................................................. .................

.................................................................................................................. .................................................................................

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................ ............................................................................................................................. ..........

......................................................................................................................... ..........................................................................  



นิยาม     เมทริกซ์  2 เมทริกซ์ เท่ากนัก็ต่อเม่ือ เมทริกซ์ทั้งสองมีขนาดเท่ากนั และ สมาชิกใน  

  ต าแหน่งเดียวกนัมีค่าเท่ากนัทุกคู่ 

 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 8 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 9 
      ช่ือเร่ือง การเท่ากนัของเมทริกซ์ และการคูณจ านวน    
คงท่ี กบัเมทริกซ์ 

จ านวน 2 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   การเท่ากนัของเมทริกซ์ 

2.   การคูณจ านวนคงท่ีกบัเมทริกซ์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
ค านวณค่าเมทริกซ์โดยวธีิของการด าเนินการของเมทริกซ์  

สาระส าคญั 

เมทริกซ์  2 เมทริกซ์ เท่ากนัก็ต่อเม่ือ เมทริกซ์ทั้งสองมีขนาดเท่ากนั และ สมาชิกในต าแหน่ง
เดียวกนั 

มีค่าเท่ากนัทุกคู ่  เขียนแทนดว้ยสัญญาลกัษณ์   A  =  B  

การคูณจ านวนคงท่ีกบัเมทริกซ์   ถา้  k  เป็นจ านวนจริงใด ๆ  และเมทริกซ์   A    =    aij    m x n  

 แลว้  kA   =      kaij   m x n 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เร่ืองการเท่ากนัของเมทริกซ์และการคูณจ านวนคงท่ีกบัเมทริกซ์  

 
 

จุดประสงค์น าทาง 

1. บอกไดว้า่เมทริกซ์ท่ีก าหนดใหเ้ท่ากนัหรือไม่เท่ากนั 
2. คูณจ านวนคงท่ีกบัเมทริกซ์ท่ีก าหนดใหไ้ด้ 

เนือ้หาสาระ 

การเท่ากนัของเมทริกซ์ 

 
 
 

 
 

 เมทริกซ์A  เท่ากบั เมทริกซ์B   เขียนแทนดว้ยสัญญาลกัษณ์   A  =  B  
 



ข้อสังเกต      เมทริกซ์  A   เท่ากบั เมทริกซ์  B   ก็ต่อเม่ือ 
1. ขนาดของเมทริกซ์  A ตอ้งเท่ากบั ขนาดของเมทริกซ์  B  
2. สมาชิกในต าแหน่งเดียวกนัของ เมทริกซ์  A กบั เมทริกซ์  B ตอ้งเท่ากนั 

การคูณจ านวนคงทีก่บัเมทริกซ์ 
 

นิยาม      ถา้  k  เป็นจ านวนจริงใด ๆ  และเมทริกซ์   A  =     aij     m x n  

    แลว้  kA   =      kaij    m x n 

 
ข้อสังเกต         การคูณจ านวนคงท่ีกบัเมทริกซ์  ท าไดโ้ดย  น าค่าคงท่ีคูณกบัสมาชิกทุกตวัของเมทริกซ์นั้น  

กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 
1.   ครูทบทวนความรู้เก่ียวกบัความหมายและชนิดของเมทริกซ์  โดยการตั้งค  าถามใหต้อบเป็น

รายบุคคล 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้ประกอบ   Power  point  เร่ือง  การเท่ากนัของเมทริกซ์และการคูณจ านวนคงท่ี 
      กบัเมทริกซ์ 
2.   ใหน้กัเรียนปฏิบติัตามใบงาน  2.3  และ  2.4  ในเวลาท่ีก าหนด 
3.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มแลกเปล่ียนความคิดเห็น  โดยการอภิปรายซกัถาม 
4.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มส่งตวัแทน  น าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียนในเวลาท่ีก าหนด 

ขั้นสรุป 

 1.   ครูและนกัเรียนร่วมกนัอภิปรายและตรวจสอบความถูกตอ้ง 
 2.   ครูสรุปผลงานของนกัเรียนแต่ละกลุ่ม พร้อมอธิบายและช้ีแนะเพิ่มเติม 
 3.   ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียน  แกไ้ขขอ้บกพร่อง และท ากิจกรรมพฒันาการเรียนรู้ส่งในเวลา 
                    ท่ีก าหนด 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 



การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ ์

บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................................................................................. ......................................................................

....................................................................................................................................................... ............................................

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ...................................................... .............................................................................................................................

............................................................................................................................. ......................................................................

............................................................................................................................. ................................................................... ...

............................................................................................................................. ......................................................................

 ผลการสอนของครู 

 ......................................... ............................................................................................................................. .............

...................................................................................................................... .............................................................................

............................................................................................................................. ...................................................... ................

............................................................................................................................. ......................................................................  



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 9 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 10 
      ช่ือเร่ือง การบวกและการลบเมทริกซ์ จ านวน 2 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   การบวกเมทริกซ์ 
              2.   การลบเมทริกซ์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
ค านวณค่าเมทริกซ์โดยวธีิของการด าเนินการของเมทริกซ์ 

สาระส าคญั 

 การบวกเมทริกซ์  เขียนแทนดว้ย  A + B  และA + B  =   aij +  bij m x n 

  การลบเมทริกซ์  เขียนแทนดว้ย   A – B  และA – B  =  A + ( - B ) 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เร่ือง  การบวกและการลบเมทริกซ์  

จุดประสงค์น าทาง 

1. หาผลบวกของเมทริกซ์ท่ีก าหนดใหไ้ด ้
2. หาผลต่างของเมทริกซ์ท่ีก าหนดใหไ้ด ้

เนือ้หาสาระ 

 1.   การบวกเมทริกซ์ 
นิยาม  ถา้  A  และB  เป็นสองเมทริกซ์ท่ีมีขนาดเท่ากนั 

   ซ่ึง  A  =  aij  m x nและB  =   bij m x n 
   ผลบวกของเมทริกซ์A  และ  B  เขียนแทนดว้ย  A + B 
   แลว้  A + B  =   aij + bij m x n 

 

2.   การลบเมทริกซ์ 

นิยาม  ถา้  A  และB  เป็นเมทริกซ์สองเมทริกซ์ท่ีมีขนาดเท่ากนั      
   ผลลบของเมทริกซ์A  และ  B  เขียนแทนดว้ย  A – B 
    แลว้  A – B  =  A + ( - B ) 

ข้อสังเกต การบวกและการลบเมทริกซ์A  กบั  B  ท าไดด้งัน้ี 
    1.  เมทริกซ์ทั้งสองเมทริกซ์  ตอ้งมีขนาดเท่ากนั 



    2.  A + B  = aij +  bij m x n 
    3.  A – B  = aij +  bij m x n 
    4.  A + BและA – B  จะมีขนาดเท่ากบัเมทริกซ์A  และ  B 

กจิกรรมการเรียนการสอน 
ขั้นน า 

ครูทบทวนเร่ืองเมทริกซ์  และใหน้กัเรียนตอบค าถามเป็นรายบุคคล 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้เร่ือง  เมทริกซ์ โดยใชแ้ผนภาพ  แผน่ใส  และ  Power  Point  ประกอบการ
สอน 
2.   ครูใหน้กัเรียนร่วมกนัอภิปราย  ซกัถาม  และท าใบงาน  2.5  ในเวลาท่ีก าหนด 
3.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มเลือกผูแ้ทนน าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 
4.ครูใหน้กัเรียนทุกคนร่วมแสดงความคิดเห็นในชั้นเรียน 

ขั้นสรุป 

1.    ใหน้กัเรียนร่วมกนัสรุปผลงานของแต่ละกลุ่ม   
2.    ครูอธิบายและช้ีแนะเพิ่มเติม  และสอดแทรกการท างานโดยใชว้สัดุอุปกรณ์อยา่งคุม้ค่า 
3.    ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียน  โดยศึกษาจากหนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม  1  
หรือ 
ทางอินเตอร์เน็ต  และแกไ้ขขอ้บกพร่องของใบงานใหถู้กตอ้งแลว้ส่งในเวลาท่ีก าหนด  

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

 



2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

                           3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ ์

 
บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ................................................... ............................................................................................................................. ...

............................................................................................................................. ......................................................................

....................................................................................................................................................... ...................................... ...... 

....................................................................................................................................................... ............................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................. ............................................................................................................................. .........................

.......................................................................................................... .........................................................................................

............................................................................................................................. .......................................... ............................

............................................................................................................................. ......................................................................  

............................................................................................................................................................. ......................................  

 ผลการสอนของครู 

 ........................................................................... ........................................................................................................

............................................................................................................................. ........................... ...........................................

............................................................................................................................. ......................................................................

............................................................................................................................................... ....................................................  

.............................................................................. .....................................................................................................................  

 

 



เท่ากนั 

ขนาดของ  A  B 

 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 10 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 11 
      ช่ือเร่ือง การคูณเมทริกซ์ดว้ยเมทริกซ์ จ านวน 2 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
1.   การคูณเมทริกซ์ดว้ยเมทริกซ์ 

 2.   สมบติัของเมทริกซ์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
ค านวณค่าเมทริกซ์โดยวธีิของการด าเนินการของเมทริกซ์ 

สาระส าคญั 

              เมื่อ    ก าหนดใหเ้มทริกซ์   A  =    aij    m ×p     และ   B  =     bij    p× n 
                        ผลคูณของเมทริกซ์  A  และ  B  เขียนแทนดว้ย  AB  ซ่ึง 

                        AB     =       cij      m× n      เม่ือ  cij   =   ai1 b1j  +   ai2  b2j  +   ai3 b3j  +   …  +  aipbpj 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เร่ืองการคูณเมทริกซ์ดว้ยเมทริกซ์  

จุดประสงค์น าทาง 

1. คูณเมทริกซ์ดว้ยเมทริกซ์ท่ีก าหนดใหไ้ด ้

เนือ้หาสาระ 

การคูณเมทริกซ์ด้วยเมทริกซ์ 

                      นิยาม ก าหนดใหเ้มทริกซ์   A  =    aij    m ×p     และ   B  =     bij    p× n 
 ผลคูณของเมทริกซ์A  และ  B  เขียนแทนดว้ย  AB  ซ่ึง 

                     AB     =       cij      m× n      เม่ือ  cij   =   ai1 b1j  +   ai2  b2j  +   ai3 b3j  +   …  +  aipbpj 

   ข้อสังเกต   ก าหนดให ้ A  มีขนาด  m   p   และ  B  มีขนาด  p    n 
     A   คูณ   B   ได ้ก็ต่อเม่ือ 
     1.   จ านวนหลกัของ   A   ตอ้งเท่ากบัจ านวนแถวของ   B 
     2.   ขนาดของผลคูณ  A  กบั  B   จะเท่ากบั   m   n      

                             A m  x   p         B  p   x  n           =             C m x n 

 
 



สมบัติของเมทริกซ์ 
ก าหนดให ้ A ,  B,  C,  I   เป็นเมทริกซ์ใด ๆ  ท่ีสามารถน ามาบวกและคูณกนัได ้ และ  k  เป็นจ านวนจริงใด 
ๆ 

1) ( k A ) B  = k ( A B ) = A  ( k B ) 
2) A  ( B C )  = ( A B )  C 
3) A  ( B  +  C ) = A B  +  A C 

( B  +  C ) A  = B A  +  C A 
4) A I   = I A  = A 
5) A 0   = 0 A  = 0 

 

ข้อสังเกต     1.   A B   ไม่จ  าเป็นตอ้งเท่ากบั  B A 
  2.   ถา้   A B  =   0แลว้   A  หรือ  B  ไม่จ  าเป็นตอ้งเท่ากบั   0 
  3.   ถา้   AB  =  AC   แลว้   B   ไม่จ  าเป็นตอ้งเท่ากบั   C 

กจิกรรมการเรียนการสอน 
ขั้นน า 
 ครูทบทวนเร่ือง  การบวก  การลบเมทริกซ์และการคูณจ านวนคงท่ีกบัเมทริกซ์  โดยถาม – ตอบ  
นกัเรียนเป็นรายบุคคล 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้เร่ืองการคูณเมทริกซ์ดว้ยเมทริกซ์  โดยใชแ้ผน่ใส  แผนภาพ  และ   Power  
Point   

      ประกอบค าบรรยาย 
2.   ใหน้กัเรียนปฏิบติัตามใบงาน  2.6  ในเวลาท่ีก าหนด 
3.   ใหน้กัเรียนน าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 

 

ขั้นสรุป 

1.   ครูสรุปผลงานของนกัเรียนท่ีน าเสนอหนา้ชั้นเรียนและอธิบายเพิ่มเติม  โดยใชส่ื้อ  Power  Point    
     ซ่ึงมีการสอดแทรกใหน้กัเรียนมีความซ่ือสัตยแ์ละรับผดิชอบ 
2.   ใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียนและปฏิบติัตามใบงาน  2.6  ใหค้รบสมบูรณ์และส่งในเวลาท่ี
ก าหนด 

 
 
 



ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

 
 

 

 

 

 
 

 

 

 



บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ......................................................

............................................................................................................................. ......................................................................

....................................................................................................................................................... ............................................  

.............................................................................. .....................................................................................................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 .................................................................................................................. .................................................................

............................................................................................................................. .................................................................. ....

............................................................................................................................. ......................................................................

......................................................... ............................................................................................................................. ............. 

..................................................................................................................... ..............................................................................  

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ................................... ...................

............................................................................................................................. ......................................................................

.......................................... ............................................................................................................................. ............................

....................................................................................................... ............................................................................................  

............................................................................................................................. ...................................... ................................ 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 11 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 12 - 13 
      ช่ือเร่ือง เมทริกซ์สลบัเปล่ียน จ านวน 4 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   เมทริกซ์สลบัเปล่ียน 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
ค านวณค่าเมทริกซ์โดยวธีิของการด าเนินการของเมทริกซ์ 

สาระส าคญั 

เม่ือ  ก าหนดให ้   A  =       aij   m × n   เมทริกซ์สลบัเปล่ียนของ  A  เขียนแทนดว้ย           

                       สัญลกัษณ์   AT   หรือ   At     เม่ือ   AT    =      aij     n×m 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เร่ือง เมทริกซ์สลบัเปล่ียน 

จุดประสงค์น าทาง 

1. หาเมทริกซ์สลบัเปล่ียนของเมทริกซ์ท่ีก าหนดใหไ้ด ้
2. ประยกุตใ์ชเ้มทริกซ์ในการแกปั้ญหาต่าง ๆ  ได ้

เนือ้หาสาระ 

เมทริกซ์สลบัเปลีย่น 

นิยาม      ก าหนดให ้ A  =       aij   m × n   เมทริกซ์สลบัเปล่ียนของ  A  เขียนแทนดว้ย           

                       สัญลกัษณ์   AT   หรือ   At     เม่ือ   AT    =      aij     n×m 

ข้อสังเกต            เม่ือ  A   เป็นเมทริกซ์ขนาด   m    n 
   1.   AT เป็นเมทริกซ์มีขนาด   n    m 
   2.   AT เป็นเมทริกซ์ท่ีเกิดจากการสลบัระหวา่งสมาชิกในแถวกบัหลกัของเมท
ริกซ์ 
                                
 
 
 
 



 
สมบัติของเมทริกซ์สลบัเปลีย่น    

ก าหนดให ้ A   และ   B   เป็นเมทริกซ์ใด ๆ  ท่ีสามารถน ามาบวกหรือคูณกนัได ้ k  จ านวนจริงใด ๆ   
มีสมบติัต่อไปน้ี 
  1)      ( AT )T  = A 
  2)      ( k A)T  = k AT 

  3)      ( A + B )T  = AT  +  BT 

  4)      ( AB )T  = BT  AT 

 

กจิกรรมการเรียนการสอน 
ขั้นน า 

ครูทบทวนบทเรียนเร่ืองเมทริกซ์  โดยการถาม – ตอบ  และใหน้กัเรียนตอบค าถามเป็นรายบุคคล 

ขั้นสอน 

 1.   ครูอธิบายความรู้เร่ืองเมทริกซ์สลบัเปล่ียน  โดยใชแ้ผน่ใส  แผนภาพ  และ  Power  Point   
                    ประกอบการอธิบาย 
 2.   ครูใหน้กัเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกนัปฏิบติัตามใบงาน   2.7  ในเวลาท่ีก าหนด 
 3.   ใหแ้ต่ละกลุ่มน าเสนอผลรวมหนา้ชั้นเรียน 

ขั้นสรุป 

1.   ครูและนกัเรียนร่วมกนัอภิปราย  ตรวจสอบความถูกตอ้งและปรบมือใหก้ าลงัใจผูน้ าเสนอ
ผลงาน 
 2.   ผูเ้รียนท าแบบทดสอบหลงัเรียน 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 
การวดัผลและประเมินผล 
 
 



 
1.   วธีิวดัและประเมินผล 

1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ..................................................................................... ..............................................................................................

............................................................................................................................. ..................................... .................................

....................................................................................................................................................... ............................................   

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................... ....................................................

............................................................................... ....................................................................................................................

............................................................................................................................. ......................................................................

. 

 ผลการสอนของครู 

 ............................................................................................................................. ......................................................

................................................................................................................................ ...................................................................

................................................................ ............................................................................................................................. ......

............................................................................................................................. ......................................................................   



a1  b1 

a2  b2 

a1     b1     c1        a1      b1 

a2       b2     c2            a2       b2 

a3     b3     c3        a3      b3 

-    -     - 

+      +      + 

 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 12 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 14 - 15 
      ช่ือเร่ือง ดีเทอร์แนนต์ จ านวน 4 ชัว่โมง 

 

หัวข้อเร่ือง 
1.   ความหมายของดีเทอร์มิแนนต์ 
2.   ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบัสอง 

 3.   ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบัสาม 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
ค านวณค่าดีเทอร์มิแนนตโ์ดยใชว้ธีิด าเนินการของเมทริกซ์ 

สาระส าคญั 

                 ดีเทอร์แนนต ์ คือ  กลุ่มของจ านวนจริงท่ีเขียนเรียงกนัคลา้ยรูปส่ีเหล่ียมจตุั รัสอยูภ่ายในเส้นด่ิง
สองเส้น   
จ านวนแต่ละจ านวนท่ีอยูภ่ายในเส้นด่ิงนั้น   เรียกวา่   สมาชิกของดีเทอร์มิแนนต์     
เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์    A   หรือ  det A 

                 การหาค่าของดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบัสอง  

 
                                       det A  = 
 
                                                  =     a1 b2  -a2 b1 
 

                 ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบัสาม 
             
 
                              det A       =        
 
  
                                              =          𝑎1b2c3 +  b1c2a3 +  c1a2b3  -  a3b2c1 - b3c2a1  -  c3a2b1 
 
 
 
 
 
 



a1       b2 

a1     b2 

a1  b1 

a2  b2 

a1b1 

a2b2 

จุดประสงค์การเรียนรู้  

จุดประสงค์ปลายทาง 
 นกัเรียนมีความรู้เร่ืองดีเทอร์มิแนนต์  

จุดประสงค์น าทาง 

1.  บอกความหมายของดีเทอร์มิแนนตไ์ด้ 
2.  หาค่าดีเทอร์มิแนนตข์องเมทริกซ์ได้ 
3.  หาค่าดีเทอร์มิแนนต์อนัดบัสองท่ีก าหนดให้ได ้
4.  หาค่าดีเทอร์มิแนนต์อนัดบัสามท่ีก าหนดใหไ้ด ้

 5.  หาค่าดีเทอร์มิแนนตโ์ดยใชส้มบติัของดีเทอร์มิแนนตไ์ด้  

เนือ้หาสาระ 

ความหมายของดีเทอร์มิแนนต์ 
                ถา้  A   เป็นเมทริกซ์จตุัรัสซ่ึงมีขนาด  n × n  เขียนแทนดว้ย  A =  [aij]n × n 
โดยท่ี  aij  เป็นจ านวนจริง   เราสามารถหาค่าของจ านวนจริง .จากเมทริกซ์ได ้  และเรียกจ านวนจริง      
เหล่านั้นวา่  ดีเทอร์มิแนนต์ 
                 ดีเทอร์แนนต ์ คือ  กลุ่มของจ านวนจริงท่ีเขียนเรียงกนัคลา้ยรูปส่ีเหล่ียมจตุัรัสอยูภ่ายใน  
เส้นด่ิงสองเส้น  จ  านวนแต่ละจ านวนท่ีอยูภ่ายในเส้นด่ิงนั้น   เรียกวา่   สมาชิกของดีเทอร์มิแนนต์ 

   ดีเทอร์มิแนนทข์อง  A  เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์    A   หรือ  det A 

ดีเทอร์มิแนนต์อนัดับสอง 

                 ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบัสอง  ประกอบดว้ยสมาชิก 4 จ านวน  สมาชิกเรียงกนัเป็นสองหลกัสองแถว   
ดงัน้ี 
 
 
การหาค่าของดีเทอร์มิแนนต์อนัดับสอง 

                    ก าหนดให้   A     =                            แลว้   det A   หาไดด้งัน้ี 
 
 
                                       det A  = 
 
                                                  =     a1 b2  -a2 b1 

 

ดีเทอร์มิแนนต์อนัดับสาม 



a1      b1      c1 

a2      b2      c2 

a3      b3      c3 

 

a1     b1     c1        a1      b1 

a2       b2     c2            a2       b2 

a3     b3     c3        a3      b3 

-    -     - 

+      +      + 

                    ดีเทอร์มิแนนตอ์นัดบัสาม  ประกอบดว้ยสมาชิก  9  จ านวน  สมาชิกเรียงกนัเป็นสามหลกัสาม
แถว  ดงัน้ี 
 
 

 
 
 
การหาค่าของดีเทอร์มิแนนต์อนัดับสาม 
            วธีิหาค่าดีเทอร์มิแนนต์อนัดบัสามขา้งตน้  อาจท าไดโ้ดยน าหลกัท่ี 1 และ หลกัท่ี 2 
มาเขียนต่อทา้ยจากหลกัท่ี 3 ดงัน้ี 
  
                              det A       =        
 
  
                                              =          𝑎1b2c3 +  b1c2a3 +  c1a2b3  -  a3b2c1 - b3c2a1  -  c3a2b1 

 
สรุปได้ว่า 

ค่าดีเทอร์มีแนนตอ์นัดบัสาม   =    ผลรวมของผลคูณของสมาชิกในแนวทแยงลง -  ผลรวม 
                                                                    ของผลคูณสมาชิกในแนวทแยงข้ึน 

                           หรือ    ดีเทอร์มีแนนตเ์ท่ากบัผลรวมของผลคูณของสมาชิกในแนวทแยงมุมจากซา้ยไปขวา   
                                      โดยคูณทแยงลงไดเ้คร่ืองหมายคงเดิม  คูณทแยงข้ึนไดเ้คร่ืองหมายตรงกนัขา้ม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



กจิกรรมการเรียนการสอน 

ขั้นน า 
1.   ครูแจง้จุดประสงคห์น่วยท่ี  3  เร่ืองดีเทอร์มิแนนต ์ ใหผู้เ้รียนรับทราบ  

 2.   ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน  แลว้แบ่งกลุ่มนกัเรียนออกเป็น  3  กลุ่ม  คือ  กลุ่มท่ีได้
คะแนนสูง 
                    ปานกลาง และต ่า  หลงัจากนั้นใหน้กัเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ  5- 6  คน  โดยแต่ละกลุ่มมีนกัเรียน
ท่ีมี 
                    ความสามารถครบทั้ง  3  กลุ่ม 

 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้ประกอบแผน่ใส   Power  point  เร่ือง  ดีเทอร์มิแนนต์ 
2.   ใหน้กัเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกนัท ากิจกรรมพฒันาผูเ้รียนขอ้  1.1 , 1.3 , 2.1  และ  2.2 
3.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มส่งตวัแทน  น าเสนอผลงานหนา้ชั้นเรียน 
4.   ใหผู้เ้รียนแต่ละกลุ่มแลกเปล่ียนความคิดเห็น  โดยการอภิปรายซกัถาม 

ขั้นสรุป 

1.    ครูสรุปผลงานของนกัเรียนแต่ละกลุ่ม  พร้อมอธิบายและช้ีแนะเพิ่มเติม 
2.    ครูสอดแทรกเร่ือง  ความซ่ือสัตย ์ หลีกเล่ียงจากสารเสพยติ์ด 
3.    ครูใหน้กัเรียนทบทวนบทเรียน  โดยศึกษาจากหนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม  1   
       และท าแบบฝึกหดัส่งในเวลาท่ีก าหนด 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   Power  Point 
4.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

 



2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2   แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 

 

บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ......................................................
................................................................................................................................................................. ..................................
................................................................................................. ..................................................................................................
............................................................................................................................. ................................. .....................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................
............................................................................................................................................ .......................................................
............................................................................ .......................................................................................................................
............................................................................................................................. ......................................................................  

 ผลการสอนของครู 

     
............................................................................................................................. ................................................... ...................
............................................................................................................................. ......................................................................
.......................................... ............................................................................................................................. ............................
....................................................................................................... ........................................................................... .................... 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 



 

      แผนการจดัการเรียนรู้ หน่วยท่ี 13 
      วชิา คณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 สอนคร้ังท่ี 16 - 17 

     ช่ือเร่ือง การแกร้ะบบสมการเชิงเส้นโดยใชดี้เทอร์แนนต์ จ านวน 4 ชัว่โมง 
 

หัวข้อเร่ือง 
 1.   สมบติัของดีเทอร์มิแนนต์ 
 2.   การแกร้ะบบสมการเชิงเส้นโดยใชดี้เทอร์มิแนนต์ 

สมรรถนะประจ าหน่วยการเรียนรู้ 
ค านวณค่าดีเทอร์มิแนนตโ์ดยใชว้ธีิด าเนินการของเมทริกซ์ 

สาระส าคญั 

 1.  สมบติัของดีเทอร์มิแนนตมี์หลากหลายซ่ึงช่วยใหก้ารค านวณดีเทอร์มิแนนตไ์ดถู้กตอ้งและ
รวดเร็ว 
 2.  การแกร้ะบบสมการเชิงเส้นสามารถหาค่าตวัแปร  x , y  และ  z  โดย 
                   x     =     Dx

D
   ,      y    =    Dy

D
     ,       z     =      

Dz

D
      

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
จุดประสงค์ปลายทาง 

 นกัเรียนมีความรู้เก่ียวกบัสมบติัของดีเทอร์มิแนนตแ์ละการแกร้ะบบสมการเชิงเส้นไม่เกินสามตวั
แปร  โดยใชดี้เทอร์มิแนนต์ 

จุดประสงค์น าทาง 

 1.  แกร้ะบบสมการเชิงเส้นไม่เกินสามตวัแปรโดยใชดี้เทอร์มิแนนตไ์ด้ 
              2.  ประยกุตก์ารแกร้ะบบสมการเชิงเส้นไปใช ้ในการแกปั้ญหาโจทยท่ี์เก่ียวขอ้งได้ 

เนือ้หาสาระ 

สมบัติของดีเทอร์มิแมนต์ 

       1.   ถา้  A  เป็นเมทริกซ์ท่ีมีสมาชิกในแถวใด  แถวหน่ึงหรือหลกัใดหลกัหน่ึง  มีค่าเป็น  0  ทุกตวั  
             แลว้  det  A  =  0 
       2.   ถา้สมาชิกในสองแถวใด ๆ  หรือสองหลกัใด ๆ  ของเมทริกซ์  A  มีค่าเท่ากนัแลว้   det A  =  0 

3.   ถา้ A  เป็นเมทริกซ์ท่ีมีสมาชิกในแถว (หรือหลกั)  เป็น  k  เท่าของอีกแถว  (หรือหลกั) หน่ึง 
โดยท่ี   k ≠ 0  แลว้  det  A  =  0 

4.   ถา้เมทริกซ์  B  ไดจ้ากการสลบั  2  แถวใด ๆ ( หรือ 2 หลกัใดๆ )  ของ  A  แลว้ 
det  B    =    -det  A 

5.    ถา้เมทริกซ์ B  ไดจ้ากการน าจ านวน  k  คูณแถวใดแถวหน่ึง  หรือหลกัใดหลกัหน่ึง 



ของ  A  แลว้  det B    =    k  det  A 
6.    ถา้ A เป็นเมทริกซ์จตุัรัส  มีขนาด   n × n  และ  k   เป็นจ านวนจริงใด ๆ  แลว้ 

det ( kA )   = kndet  A  
7.   ถา้ A และ B เป็นเมทริกซ์จตุัรัสมีขนาดเท่ากนัแลว้ det  (AB )  = det A ×det B 

       8.   ถา้  A  เป็นเมทริกซ์สามเหล่ียมใดๆ  แลว้ det A  เท่ากบัผลคูณของสมาชิกในต าแหน่ง 
เส้นทแยงมุมหลกั 

       9.    ดีเทอร์มิแนนตข์องเมทริกซ์สลบัเปล่ียนใด  มีค่าเท่ากบั  ดีเทอร์มิแนนตข์องเมทริกซ์นั้นเสมอ 
              นัน่คือ  det AT       =       det A 
การแก้ระบบสมการเชิงเส้นโดยใช้ดีเทอร์มิแนนต์  
1.   การแก้ระบบสมการเชิงเส้นของตัวแปรโดยใช้ดีเทอร์มิแนนต์  

ให ้ x ,  y   เป็นตวัแปรของระบบสมการ 
a1 x  +  b1 y   =   c1 1 
a2 x   +  b2 y   =   c2  2 

หาค่า    x  และ y  โดย     
 

                                           x     =    Dx

D
   ,   y   =     Dy

D
    เม่ือ   D    0 

 
2.    การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสามตัวแปรโดยใช้ดีเทอร์มิแนนต์  

ให ้x ,  y    และz     เป็นตวัแปรของระบบสมการ 
 a1 x  +  b1 y  +  c1 z        =       d11                                         1 

a2 x  +  b2 y  +  c2 z        =       d2 2                                                                    2 
a3 x  +  b3 y  +  c3 z        =       d33                                          3 

             หาค่า  x , y , zโดย 
 

 x     =     Dx

D
   ,      y    =    Dy

D
     ,       z     =      

Dz

D
     เม่ือ   D      0 

 

กจิกรรมการเรียนการสอน 
ขั้นน า 

ครูทบทวนบทเรียนเร่ืองเมทริกซ์  โดยการถาม – ตอบ  และใหน้กัเรียนตอบค าถามเป็นรายบุคคล 

ขั้นสอน 

1.   ครูอธิบายความรู้เร่ืองการแกร้ะบบสมการเชิงเส้นโดยใชดี้เทอร์มิแนนต ์ โดยใชแ้ผน่ใส  
แผนภาพ  และ  Power  Point   ประกอบการอธิบาย 



 2.   ครูใหน้กัเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกนัปฏิบติัตามใบงาน   3.1  ในเวลาท่ีก าหนด 
 3.   ใหแ้ต่ละกลุ่มน าเสนอผลรวมหนา้ชั้นเรียน 

ขั้นสรุป 

1.   ครูและนกัเรียนร่วมกนัอภิปราย  ตรวจสอบความถูกตอ้งและปรบมือใหก้ าลงัใจผูน้ าเสนอ
ผลงาน 
 2.   ผูเ้รียนท าแบบทดสอบหลงัเรียน 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

1.   ใบงาน / แบบฝึกหดั  
2.   แผน่ใส 
3.   แผน่ภาพ 
4.   Power  Point 
5.   หนงัสือคณิตศาสตร์พื้นฐานอุตสาหกรรม 1 

การวดัผลและประเมินผล 

1.   วธีิวดัและประเมินผล 
1.1   สังเกตจากการร่วมปฏิบติักิจกรรม 
1.2   สังเกตจากการ  ถาม- ตอบ 
1.3   ตรวจแบบฝึกหดั / ใบงาน 
1.4   ตรวจแบบทดสอบ 

2.   เคร่ืองมือวดัและประเมินผล 
                            2.1   ใบงาน /แบบฝึกหดั 

2.2    แบบทดสอบ 
3.   เกณฑก์ารประเมินผล 

3.1   ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
3.2   ท าใบงาน / แบบฝึกหดัถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์ 
3.3   ท าแบบทดสอบถูกตอ้ง  60%  ถือวา่ผา่นเกณฑ์  

 
 
 
 
 
 



บันทกึผลหลงัการสอน 

 ผลการใชแ้ผนการเรียนรู้ 

 ............................................................................................................................. ................................. .....................
.......................................................................................................................................... .........................................................
........................................ ............................................................................................................................. ..............................
..................................................................................................... ..............................................................................................  

 ผลการเรียนของนกัเรียน 

 ............................................................................................................................. ......................................................
............................................................................................................................. ......................................................................
................................................................................................................................................ ...................................................
................................................................................ ...................................................................................................................  

 ผลการสอนของครู 

 ........................................................................................................................... ........................................................

............................................................................................................................. ......................................................................

.................................................................................................................................. .................................................................

.................................................................. ............................................................................................................................. .... 

 

 

 

 

 

 

 

 


